
n−1∑
i=1

n∑
j=i+1

(
ap

i − ap
j

) (
aq

i − aq
j

)
> 0

⇔
n−1∑
i=1

n∑
j=i+1

(
ap+q

i + ap+q
j

)
>

n−1∑
i=1

n∑
j=i+1

(
ap

i a
q
j + ap

ja
q
i

)

⇔
n−1∑
i=1

n−1∑
j=i

ap+q
i +

n−1∑
i=1

n∑
j=i+1

ap+q
j >

n∑
i=1

n∑
j=1

ap
i a

q
j −

 n∑
i=1

n∑
j=1

ap
i a

q
j −

n−1∑
i=1

n∑
j=i+1

ap
i a

q
j

+
n∑

i=2

n∑
j=i

ap
ja

q
i−1

⇔
n−1∑
i=1

i∑
j=1

ap+q
j +

n−1∑
i=1

n∑
j=i+1

ap+q
j >

n∑
i=1

ap
i

n∑
i=1

aq
i −

 n∑
j=1

ap
naq

j +
n−1∑
i=1

i∑
j=1

ap
i a

q
j

+
n∑

i=2

i−1∑
j=1

ap
i a

q
j

⇔
n−1∑
i=1

n∑
j=1

ap+q
j >

n∑
i=1

ap
i

n∑
i=1

aq
i −

n∑
i=1

i∑
j=1

ap
i a

q
j +

n∑
i=2

i∑
j=1

ap
i a

q
j −

n∑
i=2

i∑
j=i

ap
i a

q
j

⇔ (n− 1)
n∑

i=1

ap+q
i >

n∑
i=1

ap
i

n∑
i=1

aq
i −

1∑
j=1

ap
1a

q
j −

n∑
i=2

ap
i a

q
i

⇔ n

n∑
i=1

ap+q
i −

n∑
i=1

ap+q
i >

n∑
i=1

ap
i

n∑
i=1

aq
i −

n∑
i=1

ap+q
i

⇔ n

n∑
i=1

ap+q
i >

n∑
i=1

ap
i

n∑
i=1

aq
i

1


